TEMA VIII: Funciones 1

FUNCIONES
Ejercicio 1 Representa las siguientes funciones hal- y
lando los puntos de corte con los ejes y el vértice (si
hubiere):
+5
a) y=3x—2 e) y=2x>+x—6
+1
A2 A - _
b) fla)=4a* —4x -3 f)y=—x+3 — = >
x? 9 )
c)f(x)zz—l 9)y==z +2$—1
§I@=3-5  Wy=-s+5
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Ejercicio 2 Dada la siguiente funcion, da las ecua-
ciones de sus asintotas y sus tipos, sus intervalos de
crecimiento, curvatura, las posiciones de sus extremos
y puntos de inflexion.:

Ejercicio 4 A continuacion tienes la grdfica de una
funcidn en el intervalo [0, 400).

Yy

+5

+5
+1

Completa la grdfica bajo la hipdtesis de que la funcion
es:

a) Par

s e o ) b) Impar
Ejercicio 3 Dada la siguiente funcion, da las ecua-

ciones de sus asintotas y sus tipos, sus intervalos de Ejercicio 5 Dibuja una funcién que cumpla que:
crecimiento, curvatura, las posiciones de sus extremos

y puntos de inflexion.: = Tenga por asintotas y =0 en —o0
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= Sea concava y continua en R

Un ejemplo de funcion que cumple esto es la funcion
y=2"

;Qué puedes decir del crecimiento de la fun-
cion?; Puede tener algin extremo?;Puede tener algin
tipo de simetria?

Ejercicio 6 Dibuja una funcion que cumpla que:

= Tenga por asintotas x = 5 + km con k € Z

Sea periddica de periodo 7

Sea continua en (=%, %)

Sea impar.

= Sea cénveza en (—7,0)
Un ejemplo de esta funcion es la funcion y = tgx
¢ Tiene algin extremo esta funcion?;Qué puedes ase-
gurar del crecimiento de esta funcion?

Ejercicio 7 Dibuja una funcion que cumpla que:

= Tenga como asintotas las rectas y = —% +2 en
oo, y=2en—o0, x=—-3yxr=3

= Sea continua en R\ {-3,3}

= Sea creciente en (—oo, —5), (—3,3) y (3,5), y de-
creciente en el resto.

= No tenga picos (dicho de otra forma, que sea
derivable)

¢Cudntos extremos tiene que tener la  fun-
cion?;Donde?s; Qué puedes decir de la curvatura de
esta funcion?

Ejercicio 8 Dada la siguiente funcion, da las ecua-
ciones de sus asintotas y sus tipos, sus intervalos de
crecimiento, curvatura, las posiciones de sus extremos
y puntos de inflexion.:

+5

Ejercicio 9 La siguiente grdfica corresponde a una
funcion par. Dibuja como seria la funcion en en inter-
valo (—00,0) y, da las ecuaciones de todas sus asinto-
tas (tiene mds de las dibujadas) y sus tipos, sus inter-
valos de crecimiento, curvatura, las posiciones de sus
extremos y puntos de inflexion.:

Yy

+5

+1

Ejercicio 10 Dibuja una funcion que cumpla que:
» Tenga por asintotas y = 5 — 2 en +o0o0, v =2
s Sea par
s Sea continua donde no tenga asintotas
» Sea céncava en (2,00) y conveza en (0,2)

& Cudntos extremos puedes asegurar que tiene?;Puedes
decir  donde  estd  alguno?;Cudntas  asintotas
tiene?s Puedes dar las ecuaciones de las otras dos
asintotas?
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Ejercicio 11 Dibuja una funcion que cumpla que:

= Tenga por asintota y = —5 +1 en —o0

= Sea par

Sea continua en R

= Sea convexa en (—o0o,—3) y céncava en (0,3)

¢ Cudntas asintotas tiene? Da todas las ecuaciones.
¢ Cudntos extremos tiene? ;Donde? ;Qué puedes decir
del crecimiento de la funcion?

Ejercicio 12 Dada la siguiente funcion, da las ecua-
ciones de sus asintotas y sus tipos, sus intervalos de
crecimiento, curvatura, las posiciones de sus extremos
y puntos de inflexion.:

+5

+1

+1 +5 X

Ejercicio 13 La siguiente grdfica corresponde a una
funcion impar. Dibuja como seria la funcion en en
intervalo (—00,0) y, da las ecuaciones de todas sus
asintotas (tiene mds de las dibujadas) y sus tipos, sus
intervalos de crecimiento, curvatura, las posiciones de
sus extremos y puntos de inflexion.:

+5

Ejercicio 14 Dada la siguiente funcion, da las ecua-
ciones de sus asintotas y sus tipos, sus intervalos de
crecimiento, curvatura, las posiciones de sus extremos
y puntos de inflexion.:

i \./
+5
A
-5 +1 +5 X

Ejercicio 15 La siguiente grdfica corresponde a una
funcion impar. Dibuja como seria la funcion en en
intervalo (—00,0) y, da las ecuaciones de todas sus
asintotas (tiene mds de las dibujadas) y sus tipos, sus
intervalos de crecimiento, curvatura, las posiciones de
sus extremos y puntos de inflexion.:
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+5

+1

Ejercicio 16 Dibuja una funcion que cumpla que:
= Tenga por asintotas y = %ﬂ” —lLz=—1lyax=2
= Sea continua en R\ {—1,2}

= Sea concava en (—oo, —1) y (2,00) y convexa en
el resto.

cQué puedes asegurar del crecimiento de la fun-
cion?; Cudntos extremos tiene que tener la fun-
cion?; Puede tener algin tipo de simetria?

Ejercicio 17 Dibuja una funcion que cumpla que:

= Tenga por asintotas las rectas y = —2 en —oo,
y=x—2en+oo, x=1

= Sea continua en R \ {1}
= Sea creciente en (—oo,1) y en (1,00)

¢ Puede tener  algun extremo dicha  fun-
cion?s; Qué puedes asegurar de la curvatura de dicha
funcion?; Te podria salir que la funcion es convexa en
el (—00,—4)?%sY en el (—4,0)2;Y en el (0,1)7

Ejercicio 18 Dibuja una funcion que cumpla que:
= Tenga por asintota y = 0
= Sea continua en R
= Sea impar.
= Sea concava en (—3,0) y en el (3,00)

Un ejemplo de funcion que cumple esto es y = 5

¢ Cudntos extremos puede asegurar que tiene?s Qué puedes

decir del crecimiento? Si en vez de y = 0 la asintota
fuera y = x ;Cudntos extremos podrias asequ que tiene
la funcion?

Ejercicio 19 Dibuja una funcion que cumpla que:

= Sea continua en todo R

s Sea impar

= Sea convezxa en (0,7)

= Sea periddica de periodo 27

» Tenga un extremo en x = 5 con f (%) =1

Un ejemplo de funcion que cumpla las cosas anteriores
es la funcion y = senx

sDonde mds podemos asequrar que ha de tener ex-
tremos?; Puede tener algin otro extremo aparte de los
anteriores?; Qué puedes decir del crecimiento de la
funcion?;Cudl es el mayor valor que toma esta fun-
cion?sY el menor?

Ejercicio 20 Dibuja una funcion que cumpla que:
= Tenga por asintotas las rectas y = —2x — 2 en
+0o0o
» Sea par y continua en R

& Cudntos extremos puede tener esta funcion?;Puede
ser f concava en R?;Y convexa? Contesta a la primera
pregunta suponiendo que f es convera en R y estudia
el crecimiento de la funcion en ese caso. Da las ecua-
ciones de las demds asintotas

Ejercicio 21 Dibuja una funcion, y = f(z), que
cumpla que:
s Tenga por asintotas y = —2, x = =3, © = 2

» Sea continua en R~ {-3,2}

» Sea cdncava en el (—oo0,—3), (=3,0) y (2,4) y
conveza en el resto.

s Cudntos  extremos  puede  temer esta  fun-
cion?sQué puedes decir del crecimiento de la fun-
cion?; Cudntas soluciones puedes asequrar que tiene
la ecuacion f(x) =07?

Ejercicio 22 Dibuja una funcion que cumpla que:

s

» Tenga por asintota y = 5 en +o00

= Sea impar
s Sea continua en R
» Sea céncava en (—o0,0)

s Cudntos extremos puede tener esta funcion? Estudia
el crecimiento de la funcion. Da las ecuaciones de las
demds asintotas. ;Qué relacion tiene esta funcidn con
la funcion f(x) =tgx? A esta funcidn se la conoce por
f(x) =tg o = arctgw



